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Introdução.
Determinar as soluções inteiras da equação [image: image4.png]


 é um dos problemas mais belos e historicamente importantes da teoria dos números, também conhecido como o problema dos ternos pitagóricos, além de ser visto como uma aplicação da teoria de divisão e fatoração em anéis.O problema pode ser reduzido ao caso em que[image: image6.png]


são relativamente primos, e oanel dos inteiros de Gauss[image: image8.png]Zli



será bastante útil. Inicialmente obteremos o seguinte lema:se [image: image10.png]


 são relativamente primos em [image: image12.png]


, então também o serão em [image: image14.png]Zli



, e os únicos divisores comuns de [image: image16.png]x + iy
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 são relativamente primos em [image: image30.png]Zli



 se, e somente se, [image: image32.png]


 for ímpar. A demonstração desse fato utiliza conceitos e resultados de divisibilidade, irredutibilidade e o fato de [image: image34.png]Zli



ser um domínio de fatoração única. Com isso, conseguimos caracterizar as soluções do problema, com [image: image36.png]


relativamente primos em [image: image38.png]


: dizer que a tripla[image: image40.png]


é solução,será  equivalente a escrever [image: image42.png]
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, o que também é equivalente a[image: image50.png]
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, com[image: image54.png]m,nel



 relativamente primos e de paridades distintas.
Palavras-chave: ternos pitagóricos, anel dos inteiros de Gauss.

Objetivo
Solucionar precisamente o problema dos ternos pitagóricos.

Descrição Metodológica

Essencialmente, o método consistiu do estudo da teoria de divisibilidade em anéis e domínios (vide Referências ao final), e por conseguinte, mais especificamente, investigação do anel dos inteiros de Gauss para aplicação naresolução do problema em questão.

Resultados

Caracterização das soluções explícitas do problema, isto é, dos ternos pitagóricos, como descritos no resumo acima.

Conclusão

Solucionou-se o problema, assim como foram determinados critérios para a identificação das soluções. É importante perceber que isto ilustra a fecunda relação entre a teoria geral dos domínios de integridade (e alguns de seus exemplos mais importantes, como o anel de Gauss) e a clássica Teoria dos Números e seus diversos problemas, dentre os quais um dos mais importantes e influentes é o que tivemos a oportunidade de tratar aqui.
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